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Triangulos

Trés pontos G, H e J, ndo colineares, determinam trés segmentos de reta: GH, HJ e GJ. Areuniio
dos segmentos de reta GH, HJ e GJ é chamada triangulo GHJ (Fig. 6).

AGHJ=GH u HJ U GJ
Vértices: G, H e J;
Lados: GH, Hj e GJ
Angulos: G, H e J (internos).
Definicdo 5. Dois triangulos sdo semelhantes se existe uma bijecao (chamada semelhanca) entre

seus vértices, de modo que angulos correspondentes sdao congruentes e lados correspondentes sao
proporcionais.

Figura 1

AGHJ ~ AKLN

Significado da Defini¢do 5: Dados dois triangulos, GHJ e KLN, seja

¢:{G,H,J} = {K,L,N} talque K=¢(G), L=¢(H), N=¢();
. . . . . . GH G HJ
se K:G, L:H, N:] C —=—x==—,
KL KN LN
entdo os triangulos GHJ e KLN sao semelhantes.

Quando dois tridangulos sdo semelhantes os angulos correspondentes sao ditos homoélogos, assim
como os lados correspondentes sao chamados lados homdlogos. A razdo entre as medidas de dois
lados homologos é chamado razao de semelhanca entre os dois triangulos.

Triangulo retangulo
Definicao 6. Um tridngulo é retangulo quando um de seus angulos internos é refo (Fig. 7).
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A=EC=DB=F=> \ABC~ A\DEF

AB _AC _ BC
EF  DE DF

Tomando o triangulo ABC, podemos observar seus elementos:

* os lados do dngulo: A_B), BCe A_C);

e 0sdngulo internos: CAB, ABC e ACB;

e as medidas dos lados: a = medida de B_(:', b = medida de R e ¢ = medidade E;

* as medidas dos dngulos: A= medida de CAB, B = medida de ABC e C = medida de ACB;

O lado BC, oposto ao angulo reto, é chamado hipotenusa e os lados AB e AC, adjacentes ao an-
gulo reto, sao chamados catetos do tridngulo ABC.

Teorema 1. (Pitdgoras) Em todo tridngulo retangulo, o quadrado do comprimento da hipotenusa
é igual a soma dos quadrados dos comprimentos dos catetos.

Teorema 2. (Reciproco do Teorema de Pitagoras) Se um triangulo possui lados medindo a, b, c e
se a® = b? + ¢?, entdo esse tridngulo é retangulo e a hipotenusa é o lado com medida a.

Razobes trigonométricas

Dado um angulo agudo B, marcando os pontos Aj, Az, As,--- sobre um de seus lados e con-

duzindo por eles, as perpendiculares A;C;, A2C», A3Cs,--- determinamos os tridngulos retangulos
BA;Cy,BA>Cy, BA3Cs,--- semelhantes entre si (Fig. 8).
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ABA.C, ~ A\ BA.C: ~ A\ BAsCy ~ \ BAC, N/
Cs

Desta forma:

C,

A1C ACy A3Cs

1o = =
) BC, BC, BC;s
porcionais);

20) BA, BA; BAz _
BC, BC, BCs;
porcionais);

30) A1C1 _ Ang _ A3C3
BA, BA, BAs
porcionais);

49) BAy,  BAy  BAs
A1C1 AC,  A3Cy
porcionais).

= ... (fixado B, o cateto oposto a B e a hipotenusa sio diretamente pro-

..+ (fixado B, o cateto adjacente a Bea hipotenusa sao diretamente pro-

= .-+ (fixado B, os catetos oposto e adjacente a B sdo diretamente pro-

= ... (fixado B, os catetos adjacente e oposto a B sdo diretamente pro-

em que A;C; = medida de A, C;, etc.

As relacoes acima dependem apenas do valor do angulo B. Assim, tomando o tridngulo retangulo
ABC (Fig. 7) e fixando um angulo agudo B, temos:

1°) Seno de um angulo agudo é a razao entre o cateto oposto ao angulo e a hipotenusa.

. A b
sinB = —
a

2°) Cosseno de um dangulo agudo é a razao entre o cateto adjacente ao angulo e a hipotenusa.

L C
cosB=—

3°) Tangente de um dngulo agudo é a razao entre o cateto oposto ao angulo e o cateto adjacente ao

angulo.

tanB =

ol



4°) Cotangente de um dngulo agudo é a razao entre o cateto adjacente ao angulo e o cateto oposto
ao angulo.

cotB =2
b

QUESTAO 1: Dado o tridngulo retangulo CDE, reto em C, de catetos medindo CE =4 e CD = 2.
Calcule:

a) sinD b) cos D c)tanD d) cotD
e) sin £ f) cos E g) tanE h) cot E

QUESTAO 2: Dado o triangulo retangulo ABC, reto em A, de lados medindo AC = 2 e BC = 8.25.
Calcule:

a) sin B b) cos B c) tanB d) cotB

e) sinC f) cosC g) tanC h) cotC



